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Cinfdalle
freper Wernunff

ben Auffudhung ndbherer Gewifbeits:Grinde

von LBabrheit und Jrrungen.

Crjtes Stick,
Bon -dee

veinen Civful - Quadratur.

bey Jobann Daniet Miller, 17 g1,
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Einfdlle freper  BVernunft,
1. &tidf.
BVon der FivEel-Duadratur,

il Lnter ¢ dbem Oabhmen bdiefer Quadratue
'r "‘ X0
: serftefiet man die erweiklide Anaes

fung des wahren und reinen Jlar
dhen - Jubpaltes eines Circnuls, in Duadrat Maafs
jen ¢

WReil aber Maas » Duadrate und ihre Helfs

ten (die Triangul) nur ju Wegr und Berechnung
folcher Fladpen brauchbar find, deren Greny-1im:
A2 $ug
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4 rfes &tick, Bon der

jug in geraden Sinien beftebet, tweldhe in ibrerecs
centrifhen Strecfe, bey Dder Qummmcm‘tc‘aTnng
gonias und LBinfel vou mancherlen G)u sen Mas
chen ¢ Cicful aber Feine de
oder f{mru:::.g n hat; fonde
net ?:ri'm tie in concentrifher fage fich befins

; {o war fr “’*Iu"’) die erfte Hauptbemif
§ Oer Cirful, obne Beran

Daﬁ;m ju richten, §

rung feiner Rau O ofe, in eine folche Form

gebracht 1w r.?e, ju welder S\,,:,»,q:;; taafe ans

wendbar fenn Fonnten,
s: Sor Cirful

er Cirful mit einem requldren
Polngone , aus einem und demfelbigen Centrale

puncte, in gleichen Parallel:Srhebungen ju feiner
Flachen:Grofe, ermwddyfer; und der Perimeter
bes Polpgons, durd) BVervielfdltigung und Kleiz
nerung feiner @:citcn, dem Grent-Umjuge eines

iher gebmwt werden fann; und

gefefen, ut’.b Deff Q\erxp‘mc’

$5100 I
- Bep 8

fummarijche Seiten: $dnge deg Polpgons, probafi

in gcr:.:‘.‘cc Ridtung , eben fo, wie die

o : Y (3 Ie 24 |“‘| p ¥
CHI-—Q &TZuH}fU;‘:, (lll_\\ 10inien fvert € 11 u‘xi!?ﬁ!

fchien, welder, nadh L\L aus dein zmm Hafft
(le)ul centro darauff

ver http://purl.uni-rostock.de
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Cirkul: Quadratur. )

eben fo gqut, als bepjenem, den richtigen Inbalt
feiner Raum - Flache darlegen toticde ) fo bat man
auch diefe Trianguis-Fignr jur Quadratur:Erfine
bung, fiir die convenablefle gebalten und mit
dem Archimede , die Mef:und Beredhnung des
Cirful:Jnhaltes, bis auf unfereJeiten, darnad) vers
fuchet; nur fiber die genaue gerabe tange der Perie
pherieund derenBerhidltnif gegen denDiameter hat
man, webder mit demjelben, nodh mit feinen Nady»
folgerni, nodh mit fich felbft vollig einig werden
fonnen,

Denn man fabe gar bald ein: dap des Archi-
medis2ngabe daven, nehmlich wie 22 ju . beyy Der
Anwendung ju viel brachte : gab fich daher crftauns
{:he Miihe, durd iriemzctnc:riﬂl’*c Kinfte dies
fe BVerhaltnif in die fubtilefte Jufammentreffung
und nadftmoglidfte \Sll‘é-;'rlu fligteit ju bringen,

Am bertihmteflen ift davon des Ludelphs von
Coln fein Angeben gewotden, weldyer gefundens
vag, tenn der Durdymeffer in

1l 11 ' 1
100,000,000, 000, 000, 000, oco, gaetheilet
I II
wirde, der Civful reis
e {-UmfFreis 314, 159, 265,358,
979y 323, 846, jolder Theile Habe,

43 Wenn
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1. &tick. Bon der

SQRenn man aber hierben ermweget
1) daf der Cirful-llmtreis, gegen alle geradelis
nigte FiguesGirenzen, die furgefte Linie fen,
und lehtere , nach dem TMaage ibrer eccen:
trifhen Wbmweidung, ju gleicher Raums
Befaffuna, nothmwenig viel oder weniger lan:
ger , als jener fepn miiffen ; mithin eine Cire
fuls Deripherie, in gerader {angen-Strecte,
nicht mebr die BVerpattn:§ gegen den Jnbalt
Beffelben bebalte, weldyen fie darju in cons
centrifdher $age batte, audy eben darum de*
ren Kenntnif jur QuadratursErfindung,nod

Eeinen juverlaffigen Gyrund darbietbe,

2) Daf ein unendlich Fleinfeitiges Polygon ents
weder eine contradidio in adjeCto und jue
Wildung dergleichen Flachen : Figur eben ein
foiches MNichts als, jur Corper:Crvachiung
Die, Monades des Serrn von Seipnib, fen;
aus weldyen nur eine Schopferifhe Allmacht,
aber fein WMenfden Verfiand weiter etwas
machen faun, weil nemfich das wefentliche
Dafeyn cincs Dolpgons nur fo lange gedenfs
Bar ift, als ¢ ju Formirung der erforderliz

den Ccfen und TWinfel feines Perimeters bes
ftimmte
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Cirkul » Ouadratute v i

flimmte Seitenlangen fat; ofne diefelben
aber aflfenfalls nur eine neue Benennung
des Citlels felbft feyn wiedes

3) Daf die Darftellung des pem Fladen'Inhals
te eines regularen Palpgons gleidhen ZTrians
guls, blos ein fummirtes Ganje Derer, i
¢eben der Form {don vorhandenen pattialen
Trianguls , mithin feine eigentliche Limfor=
mung derfelben fey ; -felglich auch ofne vore
laufige Kenntniff Des Jubaltes , gang vidys
tig gefdhebe; Die tirkliche Umformung aber
ciner Ddiverfen Fldchens Grofe, und Deren
MWerwandlung in einen Triargul you anges
nommener gewifjen Hdbe oder Bafi, Die gee
naue VeFantheit iGres Inbaltes darum nothe
toendig voraus fefie, weil Daraus der andes
re Haupttheil, und in deffen Halfte, dev
Fadtor erft gefunden mwerden muf, defien

" multiplicitung. mit dem Borbandenen bas
Product brings, fo der gegenfichendenquas
dratifden Srofe gleich fen: daf man daber
Bey biefer intendicten Cirful, Umfdafung,
da man die, aus dem Jnbalte exft ju fuchens
Pe, Sinien gum Grunde der JnpalterErfitts

y. 1 oun
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1, Stick, BVon der

dung annimmt, in einen wicflichen Cirfuls
Umiauf opne Hofnung feiner Snderveidyung
gerathe,

4) Daf, wann auch ebterer Wnmerfung unges
adytet , der Cirful, gleid) einem regqularen
Polngnone, bepandel , und deffen Periphes
tie probafi Des Ddemiclben gleichen Zrians
guls angenommen werden fonnte, deffelben
$Hobe jebod nady foldher, von dem innern
und aufern Poingone unterfhiedenen bafis-
$ange, eben, mie diefe proportionirt, Ficinge
als des obern— und grofer als des inneen
feine Hohe,fenn mitéte ; und da§ man uos das
Per. turd 3u:'a"‘:e<xeri‘:if.ru:.~g Der obern
Polygon Hobe und ganjen Deripherie, den
Snbait der Sirtul big i‘a:;e‘r noch - immee
grofer angegeben fabe, als er wirflich ift 2
endlich

$) Taf, nadh folcher Bigherigen Methode, duech
alles Benmiben fv oieler ?’."[CL‘NCT MebFinfis
ler, binnen eivem Seit  Driteeile uns
feres Hibliichen WeltsAlters, dicfe Guadras
tue ju foiner Gemifheit fade gebracht mres
den Fonnen ; ©o
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Citful . Ouadratur, 9

o

o fommt man gan natlelich auf den BVers
muthungs. Schiuf : daf der Weg, weldhen nan
durdy den auf die jut Bafi umfdaffene Civcul,Pes
riphervie aufgebaueten Pelngon-Trianqul qcnom,
men I*o.t, er rechte LWeg jur L.lIQLu&(\u Trels
dung, nidyt fepn muffe,

¥8 bebalt indef die baben gefdhehene Anflus

chung der wabren Verbaitnif der Peripberice

tange, jurtdnac des Diameters, inandern Gieo:
metrifchen Auefidhten, thren obnfireitigen Nu-
gen; und egift deren Kenntvif vielen Mechanis
fhen Kanftletn, ju fidherer reciproquen uds
finBung eineg aug dem andern, nidht weniger aud
Jerfilenten, ju ridtiger Tariers und Gebrauds:
Angebung nody ehender Baume unentdeprlid),

Uber diefen Foimmt e8 auf die von dem Hen,
$udolff, in fo ungebeuer grefen 3ahten, nod
eigte differential- Klcinigfeit von

ilgen Des Diametere, um wels

dhes Die circumferenz fiavjer feonfoll, al8 fie vom
Arciumede angegeben worden, nidt an; fons

X5 bern
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10 1, SticE. Von dex

dern fie finden diefe Langens BVerhaltniffe gan; tichs
tig , durd) eigene Nachmefjungen, und warum folls

te audh Diefes nicht gefcbehen finnen? Da s jc}
derqleicen materielle Faden und Mefldngen ge,
nug giebt, audy mdthigen Falls bereitet toerden
fsunen: meldhe ben geringer Biegung, jumal
um etwas grofe Ciccul eder Cplinder, und benihs
ver Miedergeradelegung die mindefte Berdndes
rung ibrer tangen mdit erleiden ; vielmehr Dderen
borficb:iqe {lmihlagung das genaue IMaas davon,
in juver(affigerer Gewifheit geben wird, als s
Durd) evwdbnte weitlduftige Arbeit nicht gefdpes

pen fann,

Kudef bedienen fich Rademadher, Schmiede, §
Wittger, Hutbftaffierer und andere Actiften und
Sabricanten gemeiniglid) Ddarju der Archimedis
fhen Verhaltni§, und verfeplen damit nicht leidht
ibren pendthigten tdngen : Jufdnitt;  reldes
aber gefdhiefer, wann fie diefelbe Filrjer ane

nebmen.

Bic wollen alfo diefe bloge LiniensLVergleis
dung, und Dden Daraus, in ubereilter Hnwens
joung

Universitéts http://purl.uni-rostock.de
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CirFul-Quadratur. 11

bung ifrer tangensWerhaltnif gegen den Civeule
Nnhalt, vergeblich aufaeftelleten Triangul verlafs
fen! und uns ben den Figuren nach einemfichern
Nichtfteige jur Ouadratur umfehen ; darju aber,
als Anfaraer, vorgangig noch folgende twenige
Borbereitungs: Kenntniiffe in - Crinnerung neb-
men: und jtar

a) GrElarungen,

1) Gin reguldres Polygon heift die am Cir,
ful-Umfreife, unter oder 1ber demfelben,
nady gleichen Winfeln, in gleid langen ge-
raden Seitenlinien perumgejeichnete 4. und
mefrfeitige Figur,

s wicd alfo unter dem Nakimen Polpgon, der
Triangel allbicr nicht nut begriffen,

2)

@ Universitéts http://purl.uni-rostock.de
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1. &thck, Bon'der

2) Concentrifdy find davon diejenigen Gren;s
$inien, weldhe, nadh allen ifrent tangens
Puncten, in gleider Ferne um das Cen-
trum fich Befinden ; und dief (aft fih nue
pom Cirful:Umrlreife und feinen Theilen,
den Cicful:Bogens, fagen.

3) Eccentrifth bingegen ift die tage aller geras

: olpgon-CSeiten, infomweit fie,
aus den Beriihrungs » Puncten; ihre HRidha
tung untec oder Uber die Cirful:Bogen ents
fernet.

taunTheile, welde das) innere

Y
~.?
e
“
3
“«
b1

@'-:Iznc-::, inter denen  ‘Bogen, von dem
[affet, und um welde feia

(o . 2P(E P
i { {3

TisA - a1 io BipnE ,
ne Siace fleiner, als die QurTulsfladeift,

tfcheinenden Theile

<~ 4
~ o5 & ~ R i y
aber, nach weldhen fich das obere Pofpgon, bep

timfaffung des gangen Cicfuls, ermeitert, und

feinen flachen Ramm verarsfert, nennet man
Solftiicte oder Solleviangul,

Universitéts http://purl.uni-rostock.de
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Cirful-Ouadratue, 13

Diefes benderlen plus und minus jufammen wels
len wic den eccentrifdyen Abweidyungs: Raun
und die darywifdhen durdhgehenden Bogen:inien
Die Scheidelinien derfelben nennen.

b) Axiomata.

5) Die Theile und Sinien der eccentrifhen Raus
me baben unter fich, inallen regularen Polys
gonen', einecley Grofen » Verbdltniffe; be:
balten aud) felbige, man mag fie foviel und
Eleinfeitig madhen, als man will,

6) Jn jwen ungleich qrofes 1 Fladhens Figuren,
verbalten fich die integral.Theile Dder cinm,'
gegen Rie in Der anbern (nad) weldyen ifre
abnlide Ausjeidhnung gefcheben ift ;) eben
fo, als die ganjen, gegen einander,

7) Cin Segment fat, feiner Raum Groge nach,
gegen ein ander Segment, eben die Q Lerhdlte
nif, als die iber der Chorda, nadh grifiter
Bogenhshe, darein ¢ chctd)nctcn Triangul,
gegen cinander baben,

3) Wers
@ Universitéts http://purl.uni-rostock.de
BIEIBthek /rosdok/ppn824414624/phys_0015



14 Sirful - Quadratut,

) TWerden aus jwep ungleichen Flddhen:Grofen
jtwen andere gleich qrofe dadurch gemadyet,
baf man der grofern einen gewiffen Theil
abnimmt, und Dder andern fo viel als Die
Gleichbeit exfordert, juleat; ift alsdann die
SubaitssSumme der gemadyten dem fumz
marifhen Betrage deter, woraus fie ges
mad)t worden, gleidy; fo ift auc) das— der

andern jugefigte dem— wvon der cinen abs

,

genommenen gleidy, unt
dere die genaue Helfte der Differeny gewefts

ging , mie dasans

e e e
—_—

fGeil it woenigfeitigen Pelpgonen die Figurs
Zheile augenfalliger, und was davon ju fagen bes
gretfitd)cr, als in piel-und fleinfeitigen ift, fo wols
(et toir uns juecft in dem Tecragono, nad) dem e
denten napern Ridheftiege ju unferes Quadratur,
umfeben,

Die Seite eines obern Vierecs iff, ibrer tange
nach, dem Diametro circuli, und der Diagonal-
Sinie Des innern Bieveckes gleich, aud) in leftes
vem Betrachte, alg Hypothenufaeined rechtvinfs
lichten Trianguls anjufeben, wovon ey Quas
drats:

Universitéts http://purl.uni-rostock.de
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Cirful-Ouadratut, I§

dratssCrunbdlinien die den vechten Lintel befaf:
fenden Sdyentel ausmachen,

Rugleidy ergiebt fih daraus bie Folgerung,
in Hlaver Gewifibeit, dag das Ouadrat der obern
Tetragonifchen Seite forvol, als dag Duadrat des
€irful:Diametri jwen innern Ouadraten gleidh
fepn s der eccentrifhe Abmeichungs:Raum aber,
alg differential Grdfe jroifchen dem obern und ins
nern Ouadrate, ein foldhes inneres Quadrat augs
madhe, 1berhaupt ift bierbey nicht aufer Ut ju
laffen: dafi bey Tetragonis, die inneren und dufes
ven Jiguren einander reciproce ad duplum
Pleinernt und erbeben: nemlich: dag ein inneres
SBieveck, fotvol it Gangen, als nad feinen in-
tegral-Stiicfen, balb fo gros, als das iber dem
Circul, und ein Circul, dber dem O doppelt fo
gros werde, als der innerhalb dem O

Man bat aber den ermeldeten eccentrifchen
Naum, entweder ben paralleler Uebereinanderiar
ge Der eiten in Tapeziis; oder in Trianaula
gleiches Jubaltes; wenn man, das innere Duas
drat, oder ein ander Polygon, mit feinen Seitex,
nidyt parallel gegen die obern, fondern Ddergeftale

ein,

Universitéts http://purl.uni-rostock.de
(IE BIEIBthek /rosdok/ppn824414624/phys_0017 DFG



16 1, Sk, Bon der

(% Es

erflere, mit ifren Ccfen, genay

F Ripo seel 3 - Y13y " v
auf bie mirtlere tangen s Puncte der lehtern fiof:

fen: Die Schentel diefer Teiangul find die bens
Dent en Der obern Polpgon Seite, und eben
pas, was jwep Tangenten find, weldhe, in dem

Puncte ibrer Durdhidhneidung uber dem Segmen-

prer ~OUtC

r

st 2y

eicher Raumbefaffung mit den

.o ’ . P ¥ L A -
Trapeziis, die vichtige Syohe geben, v, Fig, 1,

Diefe Zrianaul und ilbre

AL Y

man als rew aufgepende JRaas

Siguren guachmen. -fana)  fin a[»’o Der in:
» ¢ € -
terichied ber obern und innern Pelpgon-Fiadens ,

GieéGen s und madhen beym Tetragono ein jwejs

tes inneres D.uadrat aus um-weldes das obeve
grdfer, als das wnere iff,

Da nunaus Jufesung der 4 Segmentenfol.
der Triangul ju dem einfadhen innern Ohadrate,
cben der Cirful ‘entfiebt, welden die Abnabme
der 4 Holiftiicke dev felben von dem obern doppelten

adzat ¢t: fofdme es nur nody auf die
tidytigeund ermc:ci:d‘c%eam&*crmng Der Frage an;
6 die bepben Integral:Sniicke diefer Triangul nems

lish
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Cirful-Ouadratur. 1y

tih Seqment und Holfthd ibrem quadratifchen
Knbalte nady, aleidh qres fepn, und daper ¢ins,
suie das andere, einen palben foldyen Triangul aus:
made ?

Fanve fidy diefes mit Gewifbeit, fo waren
Drep innere Quadrate der reine Fladens Jubalt
joener€irful: dann dereine wdre aus Jufammens
fegung eines ganzen und halben (inden 4 Segmen:
ten) und Ter andere aus Subtrabirung eines bals
ben , (in den 4 Holfticken ) von jwen gangenents
ftanden ; mithin ware deven Summe drey folcher
£, und die Quadratur eines Cufuls 11 innecn
Quadcaten gleich,

9WBir miflen uns alfo nad) guitigen Sreiinden
41t Defen Crwvcifung wmfefen :

Gin paar Trperimente Fénmten diefer ndthiqen
Sorge abhelfen ; wenn man accurat gemadyte Pas
tallelepipedal » Gefdfe, oder Ddergleichen dinne
Sdeiben undPlatten von gleichfchroehrer und didy-
ter Materie hatte: dann man ditefre alsdann inerfler
ven nur eine beliebige Hobhe abjeichnen , das Ger
fas bis dDabin' mit einem  {dictlidhen tiquore
anflilfen, darein eine etwas {hroehrere Kugel odee
Sphare fencfen’ o wirde felbige von dem tiguos
te cinen ebeu'fo’ grofen cubifthen Theil tiber tie
Abfhnites-Seidynung, echeben, a(s dic Kugelaies
madyet; und man batte aisdann nur defen Jie
palt ju Beredymen und davon durdd Extrapirung
ber Wurkel, das Quadrat ju fuchen ] '

n dem andern Falle ditzften nur das innere
einfache, mitdem obern doppelten Quadrate, und

1. Stid. B bas
Universitéts http://purl.uni-rostock.de
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18 1. &tisct. Bon der

daneben, die ywen CirbulsSdjeiben, in und iibes
teldye jene gejeichnet worden, ausgefdynitten und
in jroey Wagefdalen gegen einander gelegt werdens
jeigte fid) alsbann dadurdh, in ridytiger Balance,
veren gleidhe Sdywebre; fo wdre audy die Gleichs
beit ibrer bepderfeitigen Flachen- Grogen aufer
Sweifel gebradit: und eo ipfo, nacdy dem lefstes
ren axiomate fubn. 8 , erwicfen: daf bie, ju dDeg
Cicful-Fornirung , vom obérn doppelten Duaz
drateabgenommienett 4 Holftiicfe denertg Seamens
tis fo Dem innetn einfadyen Quadrate in folder
Abficht jugelegt worden , einander wolfommen
gleid) geweft. _

Aberes find dergleichen Hillfsftircfe , in der
juoeeldBigen Genauigbeit, als diefe Crperimente
erfordern, {dwebclidh ju baben; aud) felbft die
allzuleidhte Berfeblung reiner Ausfdyneidung der
Siguren nady ibren Grenb-Linien ; (a4t Bejweifs
lungssGrindeé folder Genauigleit 1brig ; folglidh
bringen uns Ddergleidieri BVerfudse jwar ju einer
napen Wabrideinlichfeit; geben aber von der
Sade nod) Feine villige Geontetrifdhe Gewifheit;
eb id gleih nidht leugne, dag midy die— ouf
einer Ool0-Wage mit feinent und ftaredfem Hole
landifdhen Pappieve, auferwelnte lektere Art ges
machten Probert, von Deren Glaubmicdigleit, gae
febr beftarfet paben,

Wielleicht bilft ungdie Algebra aus dem flets
nen Rejte der daben nod) obwajtenden Berlegens
beit? wir wollens verfudyen ;

Befteper ein Cirful aus einem innern Quas

drate
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Sieful » Ouadrattiy. 19

dbrate und 4 Segmenten, und ein gwenter gleicher
Cirful aus jwey innern Ouadraten weniger 4 Hols
fticen.
fofind 2@ =30 %45 — 49
md 2@ —30 =48 — 49
oder 30 —20 =49 —45
GBen fo fiebet es mit Comparirung des Cros
fien: Srices , vom obern doppelt grofien Cirtul
gegen den ihm gleichen Sector Ded pnterh Civiuls
aus: denn da find!
2 AKS =28FH.
2 A —-28 =% "5
Niemand aber wird , ben Diefer Geqenein:
anderbaltung fo fepr diverfer Gréfien Dvantorunt
in einem wicklich vorbandenen gleichem JRefte, die
Gleihbeit derfelben fuchen; fondern Dic Subtra:
pirung prafentiretuns juderenRennbarmadung an
Benden SeitenNulfen und rir rwerden, durch dDiedbar
mit cBaracterifirte Anfgebung gegen einander ubers
jetiget, dag 3 O und 2 ® - eben fowobl als 4
GSeamenta und 4 Holfticke gegen cinander giciche
Fladen « Ghrofen haben; mithin der Cirfullims
freis ywifdhen leGteven die genaue Sdheide sdinie,
und ein Segment oder Holfticf, ven dem eccens
trifhen Ubweidyungs Triangul die vidhtige Helfte
ausmade |
Und lehteres witd aue felgender, darnach
formirten Gleidyung ihrer IntegralsTheile, ned
deutlicher: Danu Da jwep @ aus 16 Secqmens
ten und 8 Holft. und dren G aus 12 foldher bes
(dycicbenen Segmenten ynd 1z Holft, bejielens
D 2 fiite

mithin
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20 1. StiE Bon der

mithin 16 8 $3H, = 12 S o 12 5 find,
fo find 4 S = 4 f?

wd S = 5.

Auger diefem 2 gebraifden Crhellungs- Tros
fte aber, gewehret uns audy folaende preblemas
tifbe Darftelfung, jur Gewifmadung folcer
©ibe noch einen Haren Hauptberweis: nemlich:
Man jeidhnein das Segment des Tetragoni, edes
eines andern Polpgons , auf die Chorde, nady
Der gréfiten Hohe des Bogens, einen gleidys
fhencPlichten Triangul; fo erbdlt man darinnen
*12 Abfchnitte jweper Fleinern Segmenten von eis
wem Octogono oder dergleichen doppelt fo viclfeis
tigem Polpaone: man fege, mit den Tangenten
vie Bepden Holftude dariber fo hat man daran
jvey, mit dem gréfern Haupt » Triangul dbnlid
qusgejerddnete, Fleinere Tianqul; man fude von
bepden den quadratifdyen Fladen » Inbalt auf; fo
wird man finden, taf Dderfeibe von den benden
Eleineren jujammen I von dem Jnpalte des Haupts
Zrianguls, ausmaden:

Danun, nach dem axiomate fub n, 6. pag.
die Jntegral. Sricke einer Figur, gegen Ddiefe
Siiicfe einer andern &hnlidy ausqejeichneren, abet
ungleid) groBern Figur fich inibrer befondern Girdfe
eben fo verbalten, als ihre Ganjen; fo mug das
Segment derer in bende balben Havpt s Trianqul
gejeihneten FleinenTriangul ebenfalls L von benden
Heiften des Haupt- Seamentes und folglich die
Barinnen aufgeftelleten Lnter, Triangul den Uebers

reft
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Cirkul: Quadratur, 21

teft bavon , nemlidh 3 ibres Flachen  Inhaltes ause
mach n: Haben wir aber durd ridytiae Husmep:
und Beredhnung diefes Trianguls den Betrag ber
dren Biertel unferes Segment-Inhaltes ; fo biivs
fen w r nue nod) ein Dergleichen viertes Wien,
theil (Yo § bes Trianguls ift) darju addiren, cder
nady der KetteroNegul ju der Maacjabl folcher §
dic Meas;abl des Ganjen auffuden ; fe ift vomreis
nen quabdratifthen Segment . Tnhalte uad deffen
Helfte vomHaupts Teianqul die gefuchre juverlifio
ge Befanntwerdung erreichet,

Die Gewisheit des Sages: Daf die Raumts
Verfeblung eines innern reguldren Polygons,
uncer den CitBul-Donen, viermal fo grof fey,
als die w cines doppelr [0 viclfeitigen; mits
bin die ESegmente des lebreren, von erflerent,
wann fie darein gejeicdhnet werden nur § ausmas
dyen, wird aud) aus folgender Berradbtung bes
greiflich umd augenfdllig; ndmlidy: ft ein foldh
Fleines Segment wirtlich nicht mebr und nicht wes
niger als ein BViertel des balben Haupt:Seqmente s
fo mug das Duplum daven die eine — und das
- durch Einjpidhnung diefes Dupli, darunter
erfheinende Holftack deffen andere Helfte fenn:
dies wird aber lehteres fenn, menn es vou dem
Rber Dem Haupt Segmento befindlidhem Hoifificke
genau die palbe Fladjen Grofe bat; und foldes
ergiebt ficdh, wenn man anf die = 1uber und untir
der Ehorde cingejeichneten Fieinen Segmente, mit
den Tangenten die gleichen HolsTriangul felet;
denn man erbalt dadurd) von benden cin gleidyes

D 3 Eub:
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272 1. Stic, BVonder

Subtrahendum, und Das 1ibrige Beftehet in_.gg’
rabei’eizifun Ttianguln, welche gegen einander 'Dle
porige Verbditnif der ganjen bebalten : Itf;ex(et
man nun den obern Reft:Triangul durd) die pers
pendiculdve Hiopen:Sinie, o bat man jwey balbe
riangul, Deren jeder nach @extemiuue_n 1mD
SGiuntelu, dem damit verg[id)‘cngn gtey@, tolglz‘d)
fefiterer Davon Die wabre Ji)elmlu"t :/\m aber Dies
fes vichtigs fo ift aud)Das duplirte Segment das
palbe Haupts Segment, ober @e{:;lr‘unt:@tu.cf
yootein ¢ gejeidnet; folalich fein (c\mplmq ein
Wicrtel davon; dann Segmente und bolﬂfu;fe,
als Sntegral- Stitcfe ibrer Triangul, vergrogerh
und Fleinern fich mit Denfelben, in gleicher Proe
portion,

: Aus dicfen Tabreiten, und i(;renn&crf)ﬁcn
Sdlu-Folgen ergiebt fidh nun aud Die nabere
Belimmung der Ouadratur s Grifie eines Civs
fule; wellc Vas Daraus erveiflidge HauprsrZpeo,
Lema ausmadyet : nemlidh

Die Civkul-Slade ift die mirtlere Arith
metbiiche Proportional:Brd e, ywoifdhen dem
innern-und obern requléren Po ygone, wels
ches wicreund mebr Setren bat.

gBarum aber durch die ~ MC&C; DBefchreis
Pung angebangte Dedingung , das Lr:gonop vas
gon ausaefdiofen werde; daven liegt Dev Grund
nicht fo mwobl in dex Crnmelogie Der fhm m‘d)t
jufommenden Polpgon » ‘)ie:zemufng; als viels
mehr davinmen . weil feine Flade \owolgegengbie;
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Sirful s Ouadratur, 23

Cirful , und das obere Trigonon, als audy die
daben verfommenden Jntegral Stiicfe, gegen den:
felben und unter fidh, ein¢ ganf andere Crofens
LBerhdltnif baben, als fich bey den mebrjeitigen
reguldren Polhgonen findet i dann (wie man, aus
dec 3apl der Fleien Maas: Triangul Fig, 11, ers
feben Fann) fo uft

erftlich, Det vor eceentrifcher Abmweichung feines
tangen Seiten, unter den CicfulsBogens , unbes
fat bleibende Raum; um§ geéfer, als dig Fide
the Bes ganGen innern Trigonis

fiies joente , ift bet obere Triangul 4 talfo
gros, als Der inuere:

Drittens , find die — mit den Seiten des leks
tern oder den Tangenten, tiber die Segmente ges
ogenen Holfticke, nidt, wie bey den andern, mit
Denfelben won einetlen Griofe; fondern uberficie
gen fie mit ;2 es gefen alfo,

Q)‘imens,t‘:cuncentrifd)en@irfu[l%ogcn,nid)t,
toi¢ bey Den tbrigen, durd) die Mitte des cccens
trifdyen jweyfadyen Abweichungs: Raumes ; folgs
lidh ift audy

-~ e -

Sunftens, dee Civbul, in Arithmetifher Droe
greffion, nicdht die mitelere Proportional : Grofe
Des iuneren und obern Trigons, fondern um L
fleiner, als ju diefer LBerpaltnif erfordert mirbgz
Dann der innere ‘Zrianqulentfgé(t 18,/ und der obes
re 72 Feine Maas Triangul: dies find jufammen
90. und fo wdre die Helfte, als mistlere propoc -

58 4 tios
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tionalsGedBe, fitr den Cirful, 45, fein Jnbalt aber
ift, wie die Nachaplung ergiebt, nur 42. dages
gen baben albier.

Sechitens , blos die Seqmente foldhe Propots
tion, jwifchen Dem Jnbalte der Holfticke und
des innecn Trigons, und die Progreffion davon ifts

18 - 24 — ;30

Bringt man eber, fatt des Drenects eine
doppeltfeitige Figur, nemlid) ein requldres Sedhes
ect, unter den CicfulsUmbreis; fo fommen Die
Gangen wieder in die Berbaltnif der ®angen;
weldye allen iibrigen Polngonen gemein ift. Dann
¢s erbilt alsdenn das innete SHeragonum, von
ven Maaf «Trianguln, 36. das obere 48. und
des Cirfuls feine 42. treten wieder mit bepden
@Gangen , in die angejeigte Proportional BVers
patnig,

Nachft dem giebt ung noch die Bergleidhung
dper Seiten s tange Ddiefes Trigoni regularie welde
jualeich die Chorda des § der Peripberie ift: mit
den Seitens tdngen des Tetragoni, Die jur Quas
draturs Berechnung j den Cirfulg febr nugbare
Anjeige an die Hand : Daf fie ywifden denfelben,
¢ben Die mittlere Arithmetifche Preportional-Linie
fey, weldhe man darju ju fudjen bat; und durd
deren Ouadricung der Flddyen : Jnpalt des Cic-
fuls, worein fie gejeichnet wicd, aufdie Furgefte
Weife ezlanget wird, Sie enthalt 5 von der

Siameter:$ange sdqual dem Refts derfelbent, roanm
Die
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Cirkul. Duadratiy, 25

Mie HEE éines tetragonal Segments davon fub,
frabict wird,

Gine &dbnliche nabe Auffindung diefer Grund:
$inie Des Cirfuls Duadrates bat man ind¢B auch
an der Pervendiculaiv-Hope cines mit dem Dia:
meteo gi¢idfeitigen Trianguls . und ju eineln jes
den andern, dem Cirful: Inbalte gleichem Dolys
gone, an Der — dureh dén eccentrifdhen Ilblvcu.
dungsNaum , oder Trapejiunr, vou eirem End:
Puncte der Obern «big jum andern Cndpuucte
Do umtern#oder inneren Seite, dDurchgeingenen
Frangverfal-yinic ; welche die Diagonal tinie eines
Rectangquliin derHope des Seamentes ik ; fo durdh
Abnapm Dder balben Ueberfchup tange von etnelt
Gude der obern und defien, Unfegung an das ans
Dece dex wntern Parallel entftebet, v, Figs 1.

Mit den 1ibrigen , aus obigen Gjriinden fich
ergebenden Verechnungs « Arten unferer Dnadeas
tur, fann ¢s nuneben fo wenig, ais mit dex Ums:
formung des Cirfuls in eine belichige andere geras
Defel ige und gleich qrofe Fiqur, meiter einige
©aymierigleit baben, um Crempel;

Man qaiebt uns die {dnge der Peripherie an;
oder noic erlangen diefelbe dburd) Umfdhlaiung ei:
ner Cplindrifdhen Seule , ober cines nody {tehens
den Vaumes, mit einer WMef - Sdhnur; und man
werlangt den quadratifhen Jnbalt der Durdys
fdnicts : Flade ju wifen;

B s So
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26 1te8 Stiudk, Bon der

So fudht manw, nach des Heren Sudolfs von
€din, eder nad der s durdh cigene Nadymepung,
gefundenen rvidtigen BVerhdltnif, juférderft den
Diameter des Cirfulg auf: (dann diefe blofe tans
gen:BVerbaltnif der benden finien ift praparates
rifh, und immer won Dderjenigen wehl ju unters
fheiden, weldyer die Befanntpeit des Figurs Jns
Paltes ibre Abmefung jur Umformung geben mug)
Hat man mun diefen Diameter, fo far man daran
die Bafin eines Trianguls, weldyer, in der Hope
des radii, %.und deren drepedie 1  inneren Quas
dratc ausmadyen, aus welden dic CirfulFldde
Beftebet; und man darf alfo nur den Inhalt eines
diefer Triangul cusredynen, uud 3 mabl nehnen;
oder Die 3 mabliche {dnge des Diameters mit X
radio, oder 3iradios mit 1 radio, als Der Bafis-
Helfte, multipliciven; fo bat man au dem proda-
&e die ridhtige Cirful-Duadratur , und in derleha
teren $dngens und Hiéhen - oder Breiten: Verhdlts
nig; aud) cin dem Cirful gleidhes Recrangulum

eder:

da, nach dem Jnbalte folder Triangul, ' unfere
dren Flachen. Gudgen in der Arithmetifden Pros
greffion gegen einander flefen, mwie2 — 3 — 4,
und eiu Sdencfel davon radix quadrati interni,
die bafis aber, oder der Diameter radix quadrari
faperioris ift; fo durfen wir nur die eine, odes
Die/andere quadriren, und nad) bemeldeter BVers
paltnif, qus den gefundeuen 3mweper ey Quadrat:
Grogen, die Proportionals3ahl fiir den Cirful,

gegen
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€irlul Oyadratus, 27

gegeu 2, der erfternund gegen 4. (der andern, aufs
fulf)m. :
odet:

Man verlangt die Ausrehnung, nad) einens
©egmento Tetragonaliy fo Hat man nur, durd
Hiilfe des darein ju jeichnenden Trianguls, den
Jupalt eimes foldyen, Segments ju fudhen, und
Denfelben mit 12, ju multipliciven : dann da ein
fold) Seqient dem eecentrifdhen halben  Raums
Lriangul gleid) ift; Das innere Quadrar aber das
von §. und das obere 16 derfelben entbalt 3 fo mas
chen Deven 12, den ridhtigen Cictuls Raum aus

Sa, wir faben denfelben, audy bey irregus
léren Polpgonen, durdh die angejeigte Mefs und
DBeredhnung willtihrlicher Abfdaitte ; wann wig
letere ju dem FldchensJnpalte der erfteren addis
ven, eben fo ridhtig.

Cs wdre nun nod) 1ibrig, den Nupen anjue
eigen, weldyer aus Berichtigung diefer Quadrar
tur auf die 1ibrigen Theile der Marbhematif fo wol
als quf andere Wiffenihaften und Kiinfte veduns
Diret; aber eine ausfiilrlidhe Darfiellung davon,
bat erweitertere Ausfidhten ndthig, als von eir
nem, Der diefe Nebenbefdhdftigung damit blos
jeBo gu einer Gedultftdrcenden Seitverfiirjung in
bienftlofer Mufe bervorfuchet, gefordert werden
fann: Ddeefe(be wiinfdhet daher vielmehr: Daf ein
Mann von eclenchteterer Cinficht in diefen Wiffens
fdafften, durd) gegenmwadrtige Cinfalle, bewogen
werden moge, eine vollfommencre Husfifrung

daven
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1, S, Bon det

Pavoen 3 fiefern, das Manaelhafte ju erganken,
Di¢ noch etwa dageqen 1brigen ‘Bejtoeifungss
@unde aufjuldfen, und endlicdh Den voriiglicden
G +{gheied Rubm Mathematfcher Lebren, gegew
dert fecneren Bormurf fdmancender Unjuverklfe 8
“fiateit Bigheriger Cirful-TMefung, wollens ju retz |
fen nnd ficher ju frellen’s fcon ‘der fehtere Nubew §
gldn tird Ddafiie, bep wabren Gelebrten, i 8
tigmudgfte Dandecteanung verdienen. |
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v Ouadratur, 23

iere Trigonon, als audh die
Jntegral Stiicfe, gegen dens
, eine ganf andere Grofens
ols fich bey den mebrieitigen
findet: dann ( wie man, aus
Maas: Teiangul Fig, 11, ers
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tenteifcher Abmweichung feiner
v Den CicfulsBogens , unbes
byoumgz geofer, als dig Slae
n ‘Irigoni‘

10 09 03 02 O1

bet obere Triangul 4 ttalfo

E— mit den Seiten ded leko
iten, tiber die Segimente ges
dt, wie bey, den andern, mit
) Otife; fondern tibsrficie
en alfo,

Itrifd)en@irfu(;%ogcn,nitbt,
bu;d) Die TMitte des eccen:
bocichungs: Rauies ; folgs

7.7 1

18

ful, i Arithrmetifcher Proe
ttleve Proportional : Groge

~ 1 Trigons, fondern um i=
Iy Berhaltnif etfordert mirbsz
qulenth3lt 18, und der obes
1anguls dies find jufammen
Helfte, als mittlere propoc -
4 tios
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